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}دنباله  limsup ثابت كنيد سه تعريف زير براي - 1 }nx معادل هستند. 

lim -الف sup : limn nx k= كه sup{ , ,...}n n nk x x += 1.  

}اي اززيردنباله{ -ب }nx بهa همگرا استlim sup : sup{ |nx a= 

lim* -ج sup nx x= كه*x داراي خواص زير است:  
εبراي هر  - > *:داريم، از يك جا به بعد 0

nx x ε< +  
*:براي تعداد نامتناهي جمله داريم -

nx xε− < 
 

يك مثال بزنيد كه همگرايي آن . تر آز ازمون نسبت استكنيد آزمون ريشه براي همگرايي سريها قويثابت  - 2
 .با آزمون ريشه نشان داده شود، اما با ازمون نسبت نتوان آن را اثبات كرد

 
با يك  .شوندتعريف مي ∑nbو  ∑na ضرب دو سري عدديتوضيح دهيد چگونه و در چه مواقعي  - 3

 .توان ضرب را تعريف كردمثال نشان دهيد كه در بعضي از حالتها نمي

  
 .ثابت كنيد تعداد نقاط ناپيوستگي هر تابع يكنوا شمارا است - 4

  
 :شودبه صورت زير تعريف مي Aرمجموعه تا زي  Mنقطه از فضاي متريكفاصله هر  - 5

( , ) : inf{ ( , ) | }d x A d x a a A= ∈
 

Bچنين اگرهم M⊆ فاصله دو مجموعه ،A  وB كنيمرا بدين صورت تعريف مي:  

( , ) : inf{ ( , ) | }d A B d x A x B= ∈  
)نشان دهيد تابع -الف , )x d x A به طور يكنواخت پيوسته است.  
)آيا رابطه -ب , ) inf{ ( , ) | , }d A B d x y x A y B= ∈   )با استدلال يا مثال نقض( درست است؟ ∋
Aفشرده و Bبسته باشد و  Aاگر  -ج B∩ = وجود دارند كه  Vو  Uدو زيرمجموعه باز  ، آنگاه∅

A U⊆ ،B V⊆ وU V∩ = ∅.  
  هر دو بسته باشند، صحيح است؟ Bو  Aآيا گزاره قبل براي حالتي كه  -د


